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Te doy la bienvenida a mi pagina, esta estd concebida como complemento a la
presentacion del desarrollo formal de los contenidos en clases. Aqui se exponen las materias en
forma secuencial a los programas de matematicas propios del Liceo Parroquial San Antonio.
Consta de informacioén estructurada en funcién de modelos constructivitas de aprendizajes y de
internalizaciéon de conceptos aritméticos, algebraicos y geométricos, como también de la
institucionalizacién necesaria de los mismos. En el material (Guias, presentaciones en P.P ,
Temas generales , Taller de P.S.U ) encontrards abundantes ejercicios y problemas de distintos
grados de dificultad, los que se han ordenado de forma que se pueda seguir con facilidad el
desarrollo natural de cada materia.

Como una de las causas del bajo rendimiento que en ocasiones se alcanza, es la
dificultad de no disponer de métodos ordenados de resolucién, de ejercicios y problemas, y de
no contar con apuntes claros y adecuados, es que estoy convencido, que este medio , bien
empleado, constituird una gran ayuda para ti.

También estd pensada para aquellos que pretenden profundizar las materias con el
proposito de continuar estudios superiores y he dispuesto para ellos problemas de mayor
dificultad para enriquecer y ampliar los esquemas mentales, como también para ponerles en
permanente desafio pudiendo encontrar aqui, materias suficiente de consulta que les permita
revisar y aclarar conceptos fundamentales para continuar creciendo en el maravilloso mundo
de los niimeros.

Aclaro eso si, que esta pagina es fundamentalmente una recopilacién de listados y
guias de ejercicios que se han obtenido de diversas fuentes, al mismo tiempo la forma como se
construyen los conceptos, si se pueden atribuir al ejecutor de esta iniciativa.

Es necesario y de justicia reconocer la colaboracién de alumnos que han aportada a este
desafio poniendo a disposicién programas computaciones en la trascripciéon de borradores para
presentar en trabajo de calidad.

Asi mismo va este agradecimiento, por el apoyo brindado, por parte de la Direccién y
Unidad Técnica Pedagégica del Liceo, personalizado en la profesora Sra. Guacolda Pefia N.,
aportando ideas, renovando iniciativas y estimulando permanentemente este desafio.

Finalmente quiero agregar que se puede afirmar que el “hacer ejercicios” y “resolver
problemas” en forma mds o menos rutinaria, te ayudara a mejorar tus conocimientos, asi tal vez
logres una necesaria mecanizacién y una vaga idea de los conceptos; lo verdaderamente
relevante y eficaz es saber por qué das cada paso en la resolucién de los mismos y por sobre
todo, que descubras el encanto que hay en las matematicas y que te encantes con ella.

Daniel Montoya
Profesor de Matematicas
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Conce pDrevios

Los ntimeros fraccionarios tuvieron su origen en las medidas. Los babilonios
utilizaban como dnico denominadores 60. Los egipcios empleaban la unidad como

7 L. 111
numerador, para representar —, escribian: —,—,—.
8 2 48
Los griegos marcaban el numerador con un acento y el denominador con dos; o
colocaban el denominador como exponente. Hiparlo, sabio griego, introdujo las
fracciones babilénicas en la astronomia griega.
En la aritmética es conveniente simplificar la operatoria usando algunos mecanismos

sencillos:

Ejemplo: 12— 4£— 2Z + 81 = 21
9 9 9 9 9

2 518 (2 8 5 1 10 6 4 1
Casol: |[-——=——= o=t ||t | P =l
3 3 3 3 \3 3 3 3 3 3 3 3
2 .2 _ .
Caso 2: 3+ " 33 Solo se debe escribir el entero y la fraccién como un todo.
3 3 . .
Caso 3: -2~ == -2 F Igual al caso anterior, solo que ahora el todo es negativo.
2 .3 .
Caso 4: |6-— 97 Se debe quitar un entero, luego completar el entero con la

2 7 )
fracciéon — , completar el entero con 5 y escribalo como un todo.

4 7
Caso 5: -7+ - _GE Igual al caso anterior solo que ahora el todo es negativo, pues

el entero también lo es.

12_42 o7 gl
9 9 9 9
2 4 7 1 ) .. .
Caso6: [(1-4-2+8)+ §_§_§+§ Una simple aplicacién de lo anterior.
3+—§=2l
9




32-1ti5l 42 o3
3 4 2 6 4

15 492 1,153
3 4 2 6 4
Caso 7:

8 3
124+ - — - —
12 12 12 12 12

1242 o128 102
12 12 3

6 10 9]

jAsi es muy fécil!

—13—3§—2i+6£+41
5 4 10 20 2

(—1—3—2+6+4)(—3—§— L

Caso 8:
8 15 2 17 10]
+|——=—-=- — 4+
20 20 20 20 20
2 1
4+ —=4—
20 10

17 1
5 4 10 20 2

|

—2+1+33—12§+1i
2 3 4 5

(—2+3—12+1)+[%+§—§+f)
Caso 9:

60 60 60 60
13

( 30 40 45 48)
-8+ —

73 13

60

-8+——>-8+1l+ ——>-T7+—=6—
60 60

47
60

iY siempre es lo mismo!

Multiplicaciéon en Q

Regla general:

Se multiplican los numeradores y este producto se “parte” por el producto de
los denominadores. El resultado se simplifica (aunque regularmente se simplifican
antes de multiplicar) y se hallan los enteros se los hay.

Algunos ejemplos:

) 5x3417 5317 255 _, 31
7 4 8 T7*4*8 224 224
2 8.4,6 87476 1
9 16 12 9*16*12 9
3) 32 *1Tx 1Tt x T
4 73 T26 37



Es necesario expresar como fraccion simple, en esta forma:

E*f*3_7*38_g*£*3_7*38 _g—el

4 3 26 37 4 3 26 37 3 3

Division en Q

Se multiplica el dividendo por el reciproco del divisor.

-1
En forma reciproca, se escribe: Ej = E 1
b a alb
3.7 3,10 6 3.,9 13 39 13,10 2
jemplos:l) 159075 7 77 %5105 10 5 39 3

Lo demaés es simple combinacién de lo mismo.

Casos especiales

Suma o resta de reciprocos.

Observe que:

1) Se suman los denominadores y se escribe en el

1 1 a+b numerador.
—t—=— 2) Se multiplican los mismos y se escribe en el
a b ab denominador.

suma 16

Ejemplo: 14—1:———
7 9 producto 63

3-5 -2
=———=—| (Eneseorden)

1
3 15 15

En la resta:

1
5

Algunas pautas de lenguaje basico

1) Laapartedeb=a*b

2) Lasumadeayb=a+b

3) Elcuadrado dea = a*

4) Elexcesodeasobreb=a-b
5) El cuocientedeayb= %

6) Larazénentreayb=a:b



7) Aesabcomocesad=a:b=c:d

8) Lasuma entre los cuadrados deay b= a’ +b?
2

—

9) Elcuadrado de la suma de dos numerosayb= @+b

10) La diferencia de los cuadrados entre ay b = a’ —b?
a
11) El cuociente entreay bes k = Y =k

a—cC_
12) El cuociente entre ay bes k y el resto es ¢ = 5 k

13) a es una cantidad y b una parte de a; el restoesa - b
14) a aumentadoenb=a+b

15) El doble de a = 2a

16) El triple, el cuadruplo, el quintuplo, el séxtuplo de a = 3a; 4a; 5a; 6a ...
17) La mitad, la tercera, la cuarta, la quinta, la sexta ... parte de a

18) ;Por qué ntimero se divide a para obtener b? =a/b

19) ;Por qué namero hay que multiplicar a para obtener b? =b/a

20) Dos ntimeros consecutivos pares = x ; x + 1

21) Dos niimeros consecutivos pares = x ; X + 2
2
23) Un namero impar = 2k -1

24) Un maltiplodea =ka; (k=0,1,2...)
25) El reciprocodea=1/a
26) El opuesto dea = -a

)
)
)
)
)
)
2) Un nimero par = 2k
)
)
)
)
)

a+b
27) Lasemisumadeayb= ;
.o : a-b
28) La semi diferencia entreay b : —

29) El semi producto : %

30) El semi cuociente : %

31) La raiz enésimaa: Ya
32) La enésima potencia dea: a"

33) El valor absoluto de a : |a|

34) La raiz cuadrada de a : \/a

)
)
)
)
35) La raiz cuadrada aritmética de a: + \/E
36) Un nimero ha disminuidoenb:a-b
37) aesequivalenteab: aeb— (a=b)
38) a es congruente conb: a=b

39) aes semejanteab: a~b

Listado de ejercicios
Fracciones complejas



8 21/2

1 .1 3,4 12) 1/4 1/4
1) —5 4 209 5.6
1 .1 1.7 3:
2f—1f+f*7f 35
10 14 1+41/2  1-1/3
B R
2) \5 8 24 2; ;
S 51
3 10 25 40) 6 2—2/5+3—1/5
1 i 14) 4/5 4/3 *(231 ﬂ)
8 12 41/12/4+5—21/5 212
5/ 41,11 %36 1 1
36 18 72
4) 1— 1/5 1-1/6«(1, 2 62
1 15) =+
78—5 N 1 7 49 343
(61_1_1).2 1—1/3 1-1/8
8 20 55) 7
3
5) 1 1 . 4 16)1+ 4
Pl M 24+ 7
3 12) 5 L1
( '1*4]*5 4
6 L 13 15 12 17y 2+ 54
6:—— 2+——
1/2 21
2 4 4
7) 315 6/7 18) 3+
11 op L
1/5 1/3 11
2 4
3/5 6/7 2
9T 1 By
1/5 1/3 14 2
V2 14 15 21
g) 13 1/5 1/6 4
/6 1/4_1/8 20y 5
17 18 19 6+1/3—1/5
2—1/3+@ 3
10) 8 3
5:1)* 11)
8) (3710
3/4 52/3

7_’_ -
17) /6 "1/12

fh



Respuestas

Fracciones complejas

1) —
2) —

3 1—
4 1

5) 17105
1056

6)
7)
8)

||_\-'>oo|r—\

186
245

10) T
1152

11) 8=
11

9)

12) 21>

13)5
14)1

15) L
50
16) 1>
27

17) 42
58

18) 32
9

19) 62
9

20y 25
272






